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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ

ΘΕΜΑ 1ο

Α. ΣΕΛ. 30 Σχολικού Βιβλίου
Β. α. ΣΕΛ. 142 Σχολικού Βιβλίου

β. ΣΕΛ. 16 Σχολικού Βιβλίου
Γ. α. Σωστό

β. Σωστό
γ. Λάθος
δ. Λάθος  

ΘΕΜΑ 2ο

α) Έχουµε : v1+ν2+ν3+ν4+ν5=50 �
α+4+5α+8+4α+α-1+2α=50 �

 13α+11=50 �
13α=39 � α=3

β) Για α=3 ο πίνακας γίνεται:
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γ) Επειδή το πλήθος των παρατηρήσεων είναι άρτιο η διάµεσος ισούται µε το
ηµιάθροισµα των δύο µεσαίων παρατηρήσεων
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δ) Έστω Α το ενδεχόµενο ο µαθητής να έχει διαβάσει τουλάχιστο 3 βιβλία.

( ) 2 6 8N A = + =  και ( ) 50N Ω =  οπότε
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Αριθµός Βιβλίων
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Αριθµός Μαθητών
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ΣΥΝΟΛΟ 50
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δηλ. ( ) 16%P A =

ΘΕΜΑ 3ο

α) Το πλήθος των µελών του συλλόγου που συµµετέχουν στο χορευτικό είναι
2( ) ( 4) 0N x xΩ = + + >  αφού 0x >

Ορίζουµε  Α το ενδεχόµενο να επιλέξουµε τυχαία αγόρι , οπότε Α’ είναι το
ενδεχόµενο να επιλέξουµε τυχαία κορίτσι
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( )
( ) ( )

( ) ( 4)

N A x
P A f x

N x x
= = =

Ω + +
 0x >   ( x N∈ )

Ως συνάρτηση του x  η πιθανότητα να επιλέξουµε αγόρι είναι 
2

( )
( 4)

x
f x

x x
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+ +

β) Έστω
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∆ = − =

=±
= 
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Υπολογίζουµε το πλήθος των µελών του συλλόγου για 8x =

2( ) (8 4) 8 152 100N Ω = + + = >    Άρα  η τιµή 8x =  απορρίπτεται (από υπόθεση).

Ενώ για 22, ( ) (2 4) 2 38 100x N= Ω = + + = <

Άρα ο αριθµός των µελών του συλλόγου είναι 38 και η πιθανότητα να επιλέξουµε

κορίτσι είναι 
1 18

( ') 1
19 19

P A = − =

γ)
2 2

( )
( 4) 9 16

x x
f x

x x x x
= =

+ + + +

 οπότε παραγωγίζοντας έχουµε

2 2 2

2 2 2 2

x 9x 16 2x 9x x 16
f (x) f (x)

(x 9x 16) (x 9x 16)

+ + − − − +
′ ′= ⇔ =

+ + + +

Είναι 2f (x) 0 x 16 0 (4 x)(4 x) 0′ = ⇔ − + = ⇔ + − =

Άρα x 4=  ή x 4= −  (απορρίπτεται)
Το πρόσηµο της f (x)′  φαίνεται στο παρακάτω πίνακα:
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Άρα η πιθανότητα να επιλεγεί αγόρι µεγιστοποιείται για x=4.

Η τιµή της πιθανότητας αυτής είναι 
4 1

f(4)
68 17

= =

ΘΕΜΑ 4
Ο

2f(x) = -2x +κx+4 x +10 , x 0≥

α. 2f(1) = -2 1 +κ 1+4 1+10 = κ+12⋅ ⋅ ⋅  (1)

Η f είναι παραγωγίσιµη στο (0, )+∞ , µε παράγωγο

4 2
'( ) 4 4

2
f x x x

x x
κ κ= − + + = − + + , οπότε: f (1) =-4+κ+2 = κ-2′ , (2).

Αφού η εφαπτοµένη είναι παράλληλη στον x΄x θα ισχύει

(2)

f (1) = 0  κ-2 = 0 κ = 2′ ⇔ ⇔ , (3)

Η εξίσωση της εφαπτοµένης είναι (ε): y = αx+β µε α = f (1) = 0′ , οπότε η

εξίσωση γράφεται (ε): y = β. Όµως A (ε)∈ , άρα

(1) (3)

y = f(1)  y = κ+12  y = 14⇔ ⇔ .

β. Είναι (από α ερώτηµα)  f(1) = 14 και

42
f (x) = -4x+2+  f (4) = -16+2+1 f (4) = -13

x

x=

′ ′ ′⇔ ⇔ . Άρα 
2 (-13)

s = -  = 2
13

⋅

και x = 14 .

x

f (x)′

f(x)

0 +∞
4

+ -0

max
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Έτσι είναι x-s = 12 , x-2s = 10 , x-3s = 8 , x+s = 16 , x+2s = 18 , x+3s = 20 .

Άρα αφού 3 π αρατηρήσεις του δείγµατος είναι µικρότερες ή ίσες του 8, το

ποσοστό που αντιστοιχεί σ’ αυτές είναι 
100 99,7

 % = 0,15%
2

−

.

Οπότε 
0,15 300

  v = 3  v =  = 2000 
100 0,15

⋅ ⇔ παρατηρήσεις (µέγεθος του

δείγµατος).

i) Το διάστηµα (10,16)  είναι το (x-2s , x+s)  οπότε σ΄ αυτό αντιστοιχεί

ποσοστό: 
95-68

68% + % = 68% + 13,5% = 81,5%
2

.

Έτσι ο αριθµός των παρατηρήσεων είναι 
81,5

  2000 = 20  81,5 = 1630
100

⋅ ⋅

ii) 
s 2 1 1

CV =  =  =    = 0,1
x 14 7 10

>  οπότε το δείγµα δεν είναι οµοιογενές.

Για να είναι οµοιογενές το δείγµα θα πρέπει για τον νέο συντελεστή CV’ του

δείγµατος να ισχύει CV   0,1′ ≤ . Αν 
i

x′  είναι οι νέες παρατηρήσεις θα ισχύει

i i
x  = x +α′  , α>0       i = 1,2,…,2000. Οπότε για την νέα µέση τιµή  x′  και

τυπική απόκλιση s΄ θα ισχύουν:

x  = x+α = 14+α′  και s  = 1 s = s = 2′ . Έτσι 
s 2

CV  =  = 
x 14+α

′
′

′
.

0,15%

8

x x s+ 2x s+ 3x s+x s−2x s−3x s−

34% 34% 13,5% 2,35% 0,15%13,5%2,35%

1210 14 16 18 20
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Πρέπει: 
2

  0,1  2  1,4+0,1α  0,1α  0,6  α  6
14+α

≤ ⇔ ≤ ⇔ ≥ ⇔ ≥ .

∆ηλαδή, η µικρότερη τιµή της παραµέτρου α που πρέπει να προστεθεί, είναι

α = 6.


