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Σελίδα 1 από 2           

  

 

ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ ΘΕΜΑΤΩΝ 

 
ΘΕΜΑ 1ο  
 

A. Να αποδείξετε ότι το υπόλοιπο της διαίρεσης ενός πολυωνύµου Ρ(x) µε το x – ρ  
είναι ίσο µε την τιµή του πολυωνύµου για x = ρ. Είναι δηλαδή Ρ(ρ) = υ 

(10 Μονάδες) 

B. Να δώσετε τον ορισµό του σταθερού πολυωνύµου. Ποιος είναι ο βαθµός ενός  
µηδενικού πολυωνύµου; 

(5 Μονάδες) 

Γ.     Να χαρακτηρίσετε ως σωστή (Σ) ή λανθασµένη (Λ) καθεµιά από τις παρακάτω 
προτάσεις:  
1. Αντίθετες γωνίες έχουν το ίδιο ηµίτονο. 
2. Η σχέση ∆(x) = π(x)·δ(x) εκφράζει την τέλεια διαίρεση του πολυωνύµου ∆(x) µε το  
      πολυώνυµο δ(x) 
3. Αν ο βαθµός ενός πολυωνύµου P(x) είναι ν>0, τότε ο βαθµός του [P(x)]2 είναι 2ν 
4. Οι λύσεις της τριγωνοµετρικής εξίσωσης συν x = α µε 1≤α  περιγράφονται από  

      τους τύπους  x = 2κπ ± θ µε κ ακέραιο και θ τέτοιο, ώστε: =συνθ α  
5. Μηδενικό πολυώνυµο ονοµάζεται το πολυώνυµο που έχει σταθερό όρο α0 ίσο µε  
      µηδέν. 

(10 Μονάδες) 
 

 
ΘΕΜΑ 2ο  

 
Α.     Να δείξετε ότι: 

( ) ( )

( )
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       (10 Μονάδες) 

Β.     Έστω Ρ(x) = 2x4 – 3x2 + 5x – 4 και Q(x) = αx2(x2 – 1) + x(β – 2x) + γ, ∈ℝα,β,γ  

         πολυώνυµα (του x) 
α.  Ποιος ο βαθµός του πολυωνύµου Ρ(x);          (2 Μονάδες) 
β.  Να υπολογίσετε την αριθµητική τιµή του Ρ(x) για x = –1        (3 Μονάδες) 
γ.  Να βρείτε τις τιµές των α, β και γ ώστε να ισχύει 2Ρ(x) = Q(x)       (5 Μονάδες) 
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δ.  Για 4 10 8= = = −α ,β καιγ :  

     i)  Να βρείτε το υπόλοιπο της διαίρεσης του Q(x) µε το x + 2       (2 Μονάδες) 
     ii) Nα γράψετε την ταυτότητα της Ευκλείδειας διαίρεσης Q(x) : (x2 – 1)      (3 Μονάδες) 

 
 
ΘΕΜΑ 3ο  

Α.     ∆ίνεται η συνάρτηση ( )  
=  

 

xf x συν 2
2

3
, ∈ℝx  

        α.  Να βρείτε το πεδίο ορισµού καθώς και την περίοδο Τ της ( )f x       (6 Μονάδες) 

        β.  Ποια η µέγιστη και ποια η ελάχιστη τιµή της συνάρτησης;       (3 Μονάδες) 

        γ.  Να σχεδιάσετε την ( )f x  σε διάστηµα πλάτους µιας περιόδου.      (4 Μονάδες) 

        δ.  Να λύσετε την εξίσωση f(x) = 1           (5 Μονάδες) 
 
Β.    Να λύσετε τις παρακάτω τριγωνοµετρικές εξισώσεις: 

        α.  
1

2
2

=ημ x                  (3 Μονάδες) 

        β.  =4εφ x σφx              (4 Μονάδες) 
 
 

ΘΕΜΑ 4ο  
 
Έστω πολυώνυµο P(x), 3ου βαθµού και τέτοιο ώστε: το υπόλοιπο της διαίρεσής του µε το  
x2 – 4 είναι x – 8 και παράγοντές του είναι οι παράγοντες του πολυωνύµου Q(x) = x2 + x 
 
α.     Να βρείτε το πηλίκο της διαίρεσης του P(x) µε το x2 – 4 και να δείξετε ότι  

  P(x) = x3 – 2x2 – 3x        (8 Μονάδες) 

β.     Να βρείτε το υπόλοιπο της διαίρεσης του P(x)  µε το 3+x   (3 Μονάδες) 
γ.     Να δείξετε ότι το –3 είναι ρίζα του πολυώνυµου f(x) = P(P(2x + 5)) (5 Μονάδες) 

δ.     Να λύσετε την εξίσωση ( ) ( ) ( )( )1

2
2P 3 P 1 ηµx 14+P 2 συν x 4=– – – –   

  στο διάστηµα (0, π)                                                                                       (9 Μονάδες) 

 
 

Ευχόμαστε επιτυχία!!! 


