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ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ ΘΕΜΑΤΩΝ 
 
ΘΕΜΑ 1ο 

Α1. ∆ίνεται το πολυώνυµο ν ν 1 *
ν ν 1 1 0P(x) α x α x ... α x α ,ν−

−= + + + + ∈ℕ  µε πραγµατικούς 

      συντελεστές και 0x ∈ℝ . Να δείξετε ότι: 
0

0x x
lim P(x) P(x )
→

=  

(Μονάδες 7) 
Α2. Πότε µια συνάρτηση f  λέγεται συνεχής σ’ ένα σηµείο 0x  του πεδίου ορισµού της;  

(Μονάδες 3) 
Α3. Πότε µια συνάρτηση f  λέγεται συνεχής σ’ ένα διάστηµα [α,β]  του πεδίου  

      ορισµού της;    
(Μονάδες 5)  

Β. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας τη λέξη Σωστό  
    ή Λάθος δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

    α.  Αν 
0x x

limf(x) 0
→

<  τότε f(x) 0<  για κάθε x  κοντά στο 0x  

    β.  Ισχύει ότι 
0 0 0x x x x x x

lim (f(x) g(x)) lim f(x) lim g(x)
→ → →

+ = +  

    γ.  Αν οι συναρτήσεις f,g  είναι συνεχείς στο 0x , τότε και η συνάρτηση fog  είναι 

         συνεχής στο 0x  

    δ.  Ισχύει ότι 
x 0

1
lim x ηµ 0

x→

 
⋅ = 

 
 

    ε.  Οι γραφικές παραστάσεις C  και C' των συναρτήσεων f  και 1f −  αντίστοιχα, είναι 
         συµµετρικές ως προς την ευθεία ε : y x=  

(Μονάδες 10) 
 
 
ΘΕΜΑ 2ο 

∆ίνεται συνάρτηση f  συνεχής στο ℝ  για την οποία ισχύει: 2xf(x) x 12 2f(x) λ= + − +  

α.  Να δείξετε ότι λ 4= −           (Μονάδες 4) 
β.  Να βρείτε τον τύπο της f                     (Μονάδες 6) 

γ.  Να υπολογίσετε το όριο 
2

x 2

4f (x) 10f(x) 2f(x) 5
lim

2f(x) 5 2→−

− − −

+ −
      (Μονάδες 7) 
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δ.  Να δείξετε ότι 
x
lim f(x) 1
→−∞

= −  και να υπολογίσετε το 
2x

5 3f(x)
lim

2f (x) 4f(x) 2→−∞

−
+ +

 

                           (Μονάδες 8) 
 
 
ΘΕΜΑ 3ο 
∆ίνονται οι συναρτήσεις f,g : →ℝ ℝ  για τις οποίες ισχύουν: 

2x 4

g(x) 1
lim 2

x 4x→

−
=

−
 και 

2g(x)(x 4) 3g(x)(x 6x 8)
f(x)

ηµ(x 4)x 5 3

− − +
≤ ≤

−+ −
 για x  κοντά στο 4 

α.  Να υπολογίσετε το 
x 4
limg(x)
→

          (Μονάδες 2) 

β.  Να δείξετε ότι 
x 4
lim f(x) 6
→

=           (Μονάδες 7) 

γ.   Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο { }1−ℝ  και  

      
2

2

(2α β)x (2β 3α)x 5α β
f(x) , x 1και x 4,

x 5x 4
− + − − −

= ≠ ≠
− +

 να βρείτε τις τιµές των α, β∈ℝ  

(Μονάδες 10) 

δ.  Αν 
5x 2

h(x)
g(x) 1

+
=

−
 κοντά στο 4, να βρείτε το όριο 2

x 4
lim( h (x) 2h(x) 3 γ h(x))
→

+ + − ⋅   

     για τις διάφορες τιµές του γ∈ℝ  

(Μονάδες 6) 
 
 
ΘΕΜΑ 4ο 

∆ίνεται συνάρτηση f : f( )→ =ℝ ℝ ℝ  για την οποία ισχύει: 3f (x) 3f(x) x 5+ − =   

για κάθε x∈ℝ  
α.  Να δείξετε ότι η f είναι συνεχής στο ℝ                                  (Μονάδες 7) 
β.  Να αποδείξετε ότι η f αντιστρέφεται και να βρείτε το τύπο της αντίστροφης.                         

(Μονάδες 4) 
γ.  Να υπολογίσετε τα όρια: 

  i)  
x 1
lim f(x)
→−

                                                                                (Μονάδες 4) 

  ii) 
1

2012x

f (x) ηµ(2011x)
lim

x

−

→+∞

⋅
          (Μονάδες 5) 

δ.  Να λύσετε την εξίσωση: 1 2f (f(x 6x) 1) 1− + + = −        (Μονάδες 5) 

 

 

Ευχόµαστε επιτυχία!!! 


